Uloha: N4jdite krivku leZiacu v prvom kvadrante, pre
ktoru plati, ze v kazdom bode je vzdialenost’ dotyCnice

od sd¢inu n fixnych bodov je konstantnd (BUNV 1).

Rovnica dotyCnice v bode (x, y(x)) je Y — y(x) = y'(x)(X — x). Vzdialenost’
bodu (x;, y;) od tejto priamky

yi —y =y (xi—x)|

dl':

Teda rie§ime problém []%, d? = 1.
Pripad 1 bodu, tedan = 1:

Rie$me rovnicu (y; —y — ¥ (x; — x))> = 1 + (y’)? substiticiou y’ = p, p = p(x)
a derivovanim dostaneme

d d
-2 (1 =y @) = (x; —x) p(0) (x; —x) ap(x)—2p(x) ap(X) =0,

¢o je ekvivalentné rovnici

d
2 (aP(X))((xl —x+ D -x-Dp0)+x -0 -y)) =0,

z ktorej dostaneme

(x=x)Qy =y
x;=x+D(x—x=1)

p'=y"=0 alebo p=y =

Z prvej rovnice je

y(x) =c(x—x))+y; £ Ve2 + 1.

Druhé rovnica je separovatel'nd a jej rieSenie je

yx) =y = Vx—1+x)1+x—x)).

Pripad 2 bodov, teda n = 2:
RieSme rovnicu (y; —y — y'(x; — X))’ (ya =y — Y (x2 — x))> = 1+ (y')* substiti-
ciouy’ = p, p = p(x) a derivovanim dostaneme

PrQ2(x=—x)(x=x)=1D)p=2yx+yx; +yX2 + Y1 X+ y2x — X1y — X2y1) =0



z ktorej dostaneme

2YX — Y1X — YoX — YX| — YXp + X1V2 + X))
2(x=—x)(x—x1)—-2

p'=y"=0 alebo p=y =

Z prvej rovnice je

y(x) = c(x—x)) +y; = Ve2 + 1.

Druhé rovnica linedrna 1. rddu a jej rieSenie je

(x1 = x2) (Y1 = y2) X + x1y2 — X21) + 2(y1 + y2)

_ _ “x) -1
y0 =TG4 (P <



