UMV/MAN1d/10

Jaroslav Supina, Jozef Kiseldk

Séria uloh 4

Lebesgueova miera

April 23, 2023

Priklad 1. Vypocitajte vonkajsiu Lebesqueovu mieru nasledujicich mnozin, kde a,b € R, a < b.
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Priklad 2. Vypocitajte vonkajsiu Lebesqueovu mieru nasledujicich mnozin, kde a,b € R, a < b.
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Priklad 3. Vypocitajte vonkajsiu Lebesqueovu mieru nasledujicich mnozin.

a)  {[z,y] €R% 2% +y2 =1} b) {[z,y] €R% x4y +2=0}
c) A{lzyleR* a+y+2=0}\(QxQ) d)  {lz,y] € R? max{z,y} =1}
) [0,1] % (3,4) £)  (a,b) x (c,d)
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m) RxC n) Nx{g; neN}
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Priklad 4. Vypocitajte vonkajsiu Lebesgueovu mieru nasledujicich mnoZzin, kde a,b € R, a < b.
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Priklad 5. Vypocitajte vonkajsiu Lebesqueovu mieru nasledujicich mnozin.
a) C b) {ai; a € R}

c) {a+ai; a € R} d) {2+ai; aeR}
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Priklad 6. Vypocitajte vonkajsiu Lebesgueovu mieru nasledujicich mnozin, kde a,b € R, a < b.

a) (—o00,a]NQ b) (a,0)\Q

c) [a,b]\Q d) [a,0)\Q

e) (a,0]\Q f) (a,00)\Q
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k) [a,00)NQ ) (e,0)NQ
m) [a,0]NQ n) [a,0)NQ

o) (a,0]NQ p) (=00,a)NQ

Priklad 7. Rozhodnite o Lebesqueovskej meratelnosti mnozin v predchddzajicich prikladoch.
Priklad 8. Nech X je mnoZina a A je systém vsetkych konecngch podmnozin mnoziny X. Udajte nutni a

postacujicu podmienku nato, aby A bol o-okruh.

Priklad 9. Ktoré zo systémov tvoria o-algebru na R?

1. F={ACR:0€ A}
2. F={ACR: A jekonecnd}

3. F={ACR: A alebo A° je konecnd}

4. F={ACR: A aleboA® je spocitatelnd}

5. F={ACR: A je otvorend}

6. F={ACR: A je otvorend, alebo A je uzavretd}

Priklad 10. Zistite, ¢i ¢ : 28" = R*, 1) :2X — R* je miera.

0, A=10
1. ¢(A) = { ’ ’ cardE, FE je konecnd
]. A . — ? i —
’ 70 4. ¥(E) oo, FE je nekonecnd, X =N
2. P leny bod R™
re peons Svo e:%g;l @< 5. Nech m =1, f: R — R je neklesajica a zlava
d(A) = ’ ’ spojitd. ¢f({a,b)) = f(b) — f(a) pre kazdy inter-
1, a€ A
val (a,b) C R.

3. ¢(A) = max (u1(A), u2(A4)), kde p; si miery na

i 6. p(A) = [,e loF/2dz
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Priklad 11. Nech Zan je rad s mezdporngmi clenmi. Na o-algebre 2N definujme funkciu takto
n=1
w(E) = Z an, E €2V, Ukdste, ze p je miera.
ner




