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Priklad 1. Nech X je mnozZina a A je systém vsetkych konecngch podmnozZin mnoziny X. Udajte nutni a
postacujicu podmienku nato, aby A bol o-okruh.

Priklad 2. Ktoré zo systémov tvoria o-algebru na R?

a) F={ACR:0€ A}
b) F={ACR:A je konecnd}

¢c) F={ACR: A alebo A° je konecnd}
d) F={ACR: A aleboA® je spocitatelnd}
e) F={ACR:A je otvorend}

f) F={ACR: A je otvorend, alebo A je uzavretd}

oo
Priklad 3. Nech Zan je rad s nezdporngmi clenmi. Na o-algebre 2V definujme funkciu takto
n=1
w(E) = Z an, E € 2N, Ukdzte, e p je miera.
ner
Priklad 4. Nech (X, B, ) je priestor s mierou, A C B C X a pu(A) < +oo. Ukdzte, e u(B\ A) =
1(B) — u(A).

Priklad 5. Nech (X, B, ) je priestor s mierou, (E;; i € N) je postupnost podmnozin X.

a) Ak uw(E1) < 40 a E;jy1 C E; pre kazdé i € N. Ukdzte, Ze p( () E;) = khT w(Ey). (Cize vyrieste
i=1 —+o0
cvicenie 4.6 (8) v [2].)

b) Ak uw(E;) < 400 a E; C Eiyy pre kazdé i € N. Ukdzte, Ze p( oLj E;) = khT w(Ey).
=1 — 100

(2

Nech a: R — R, a € R. Pre jednoduchsie vyjadrovanie budeme oznacovat, za predpokladu, ze existuja,
ala+) = lim a(z) a a(a—) = lim «a(x).
r—ra+ T—a—
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Priklad 6. Nech a: R — R je neklesajica funkcia, a < b < c. Ukdzte, Ze nasledujice tvrdenia st pravdivé.
a) Ewxistuji a(d—) a a(d+) pre lubovolné d € R.

b) a(a—) < a(a) < ala+) < a(b—) < a(b) < a(b+) < al(c—) < alc) < a(c+).

Priklad 7. Nech o : R — R je neklesajica funkcia, a € R. Vyjasnite vztah hodnét a(a—) a ala+) k
nasledujicim pojmom.

a) Spojitost zlava. b) Spojitost sprava. c) Spojitost.

Nech a : R — R je neklesajica funkcia. Na meratelnom priestore (R,B) existuje tzv. Lebesgueova-
Stieltjesova miera definovand ako us((a, b)) = a(b—) — a(a+) pre a < b.

Priklad 8. Nech o : R — R je neklesajica funkcia, a < b. UkdzZte nasledujiice vzorce pre vypocet hodndt
miery e .

a)  pa((a,b]) = a(b+) —alat) b)  pa(le,b) = alb=) —ala=) ) palla,b]) = alb+) - ala-)

d)  pal{a}) = a(b+) — afa—)

Priklad 9. Nech h : R — R je funkcia definovand predpisom

0 r<1
hz) = §2—2m+2 iiz<2‘
z+2 2 <1
Viypocitajte mieru py, nasledujicich mnozin.

a) pn([1,2]) b)  pun((1,2]) ) nn([1,2))
d)  pa((1,2)) ) wa([2,3]) f)  nun((2,3))
g) mn({2}) h)  pn((=1,3)) ) an((=8,3))
i) pa([2,400)) k) pn(R) ) pn((=00,2])
m) pp({—1}) n) pn({1}) o) nn({4})
p)  mn([~2,1) a)  pn((=2,1]) 1) un((z,3))
s)  pn([1,+00)) t)  pn([—2,-1]) W) un((3:3)
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Priklad 10. Nech a : R — R je zlava spojitda neklesajica funkcia, a < b. Vypocitajte nasledujice hodnoty
miery e .

a)  fia((a;]) b)  palla, b)) c)  palla,b])

d)  pal{a}) e) pal(a,b))

Priklad 11. Nech o : R — R je sprava spojita neklesajica funkcia, a < b. Vypocitajte nasledujiice hodnoty
miery e .

a)  pa((a,b]) b)  pa([a;b)) c)  pa([a,b])

d)  pa({a}) e) fia((a,b))

Priklad 12. Nech o : R — R je spojitd neklesajica funkcia, a < b. Vypocitajte nasledujice hodnoty miery
Ho-

a)  pa((a,b]) b)  pa([a;b)) c)  pa([a;b])

d)  pa{a}) e)  pal(a,b))

Priklad 13. Nech f: R — R je funkcia definovand predpisom

x z <0
flx)y=141 x=0.
3—e™™ O<zx

Vypocitajte mieru piy nasledujicich mnoZin.

a)  pp([0,1]) b)  pp((=1,1)) c) py({0})
d)  pp((0,1)) e) p((=00,1)) f) (0, 00))
g) ([0, 00)) h)  pp((=1,1)) B ons((2,3)

Priklad 14. Nech ¢ : R — R je funkcia definovand predpisom

<0
O<e<l
1<z<?2’
2<zx

p(r) =

S = = O

Vypocitajte mieru p, nasledujicich mnoZin.
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a)  pe([=1,2]) b)  p((1,+00)) ¢)  pp((—00,4))
d)  pp((0,2)) ) mo((3.3)) £ up((1,3))
g)  ne((1,3)) h)  pp((=5,5)) i) pe([3,4))

Priklad 15. Majme meratelny prietor (R,B). Ukdzite, Ze B je najmensia o-algebra nad nasledujicimi

systémami mnozin.

a) {(a,b) CR; a < b} b) {(a,b) CR; a<bAa,beQ} c¢) {[a,b) CR; a<b}
d) {(a,b] CR; a < b} e) {[a,b] CR; a<b} f) {(a,b) CR; a < b}
g) {(a,b)U{c} CR; a<b<ec} h) {(—o0,b) CR; beR} i) {(a,00) CR; a € R}

Priklad 16. Ukdzte, Ze mnoziny zo Série uloh 4 si borelovské.
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