69. rocnik matematickej olympiady

Kategéria Z9, domace kolo



Matematicka olympiada, kategoéria Z9

Uloha 1 (M. Volfova)

Ondro, Matej a Kubo sa vracaji zo zberu orechov, celkovo ich maji
120. Matej sa stazuje, Ze Ondro ma ako vzdy najviac. Otec prikaze
Ondrovi, aby prisypal zo svojho Matejovi tak, aby mu pocet orechov
zdvojnasobil. Teraz sa stazuje Kubo, Ze najviac ma Matej. Na otcov
prikaz prisype Matej Kubovi tak, Ze mu pocet orechov zdvojnasobi.
Nato sa hneva Ondro, ze najmenej zo vSetkych ma teraz on. Kubo
teda prisype Ondrovi tak, ze mu pocet orechov zdvojnasobi. Teraz
maji véetci rovnako a koneéne je pokoj. Kolko orechov mal pévodne
kazdy z chlapcov?
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Matematicka olympiada, kategoéria Z9

Navodna dloha k Glohe 1

Na troch miskach st éeredne. Ferko zobral z prvej misky tolko cere-
$ni, kolko bolo na druhej miske a pridal ich na druhii. Potom zobral
z druhej misky tolko &eredni, kolko bolo na tretej a pridal ich na
tretiu. Nakoniec zobral z tretej misky tolko, kolko zostalo na prvej
a pridal ich na prvii. Na kaZdej miske je teraz 16 cere$ni. Kolko
Ceresni bolo pévodne na 1., 2. a 3. miske?



Matematicka olympiada, kategoéria Z9

Uloha 6 (L. Rizi¢kova)

Kristina zvolila isté nepdrne prirodzené &islo delitelné tromi. Jakub
s Davidom potom skdmali trojuholniky, ktoré maji obvod v mi-
limetroch rovny Kristinou zvolenému dCislu a ktorych strany maji
diiky v milimetroch vyjadrené navzdjom réznymi celymi cislami. Ja-
kub nasiel taky trojuholnik, v ktorom najdlhSia zo strdn ma najvacsiu
mozni dizku, a tito hodnotu zapisal na tabulu. David nasiel taky
trojuholnik, v ktorom najkratsia zo stran ma najvacsiu mozni dizku,
a tato hodnotu tieZ zapisal na tabulu. Kristina obe diiky na tabuli
spravne scitala a vyslo jej 1681 . Urcte, ktoré Cislo Kristina zvolila.



Matematicka olympiada, kategoéria Z9

Navodné tlohy k Glohe 6

Najdite trojuholnik s obvodom 15 cm, ktorého najdlhsia zo
strdn ma najvacsiu mozni diiku.(Strany trojuholnika maja
diiky v centimetroch vyjadrené celymi ¢islami.)

H Najdite trojuholnik s obvodom 15 cm, ktorého najkratsia
strana je najdlhdia mozna. (Strany trojuholnika maji diiky
v centimetroch vyjadrené celymi Cislami.)



Matematicka olympiada, kategoéria Z9

Uloha 3 (L. Hozova)

x+11

Pre ktoré celé Cisla x je celé Cislo? N&jdite vsetky riesenia.




Matematicka olympiada, kategoéria Z9

Uloha 2 (L. Rizikovd)

V trojuholniku ABC leZi bod P v tretine tsecky AB blizSie k bodu
A, bod R je v tretine usecky PB blizSie k bodu P a bod Q lezi
na Gsecke BC tak, ze uhly PCB a RQ@B st zhodné. Urlte pomer
obsahov trojuholnikov ABC a PQC.



Matematicka olympiada, kategoéria Z9

Navodna dloha k Glohe 2

Dany je trojuholnik ABC. Na se¢ke AB je dany bod M taky, ze
|AM| = 2|AB|. Body L a K rozdeluji tse¢ku CM na tri rovnaké
&asti. Obsah trojuholnika KLA je 6 cm?. Napiste, aky je obsah tro-
juholnika ABC.



Matematicka olympiada, kategoéria Z9

Uloha 5 (M. Dillingerova)

Majka skiimala viacmiestne disla, v ktorych sa pravidelne striedaji
neparne a parne Cislice. Tie, ktoré sa zacinajd neparnou cislicou, na-
zvala komické a tie, ktoré sa zacinaji parnou cislicou, nazvala veselé.
(Napr. ¢islo 32387 je komické, &islo 4529 je veselé.) Majka vytvorila
jedno trojmiestne komické a jedno trojmiestne veselé Cislo, pricom
Sest pouzitych Cislic bolo navzajom réznych a nebola medzi nimi 0.
Shcet tychto dvoch Cisel bol 1617. Sicin tychto dvoch cisel sa konil
dvojcislim 40. Urcte Majkine Cisla a dopocitajte ich stcin.
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Navodna dloha k tGlohe 5

Na tabuli bolo napisané trojciferné prirodzené dCislo. Pripisali sme
k nemu vsetky dalSie trojciferné &isla, ktoré mozno ziskat zmenou
poradia jeho cifier. Na tabuli tak boli okrem pdvodného cisla este
tri nové. Stcet najmensich dvoch zo vSetkych Styroch cisel je 1088.
Aké cifry obsahuje povodné cislo?
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Uloha 4 (M. Volfova)

Maty dopadol paddkom na ostrov obyvany dvoma druhmi domo-
rodcov: Poctivcami, ktori vzdy hovoria pravdu, a Klamarmi, ktori
vzdy klami. Pred dopadom zahliadol v dialke pristav, ku ktorému
sa mienil dostat. Na prvom razcesti stretol Maty jedného domo-
rodca a nedaleko videl druhého. PoZiadal prvého, aby sa spytal toho
druhého, ¢i je Klamar, alebo Poctivec. Prvy domorodec Matymu
vyhovel, Siel sa spytat, a ked sa vrétil, ozndmil Matymu, Ze druhy
domorodec tvrdi, ze je Klamar. Potom sa Maty prvého domorodca
spytal, ktord cesta vedie k pristavu. Ten mu jednu cestu ukazal a
dalej si Matyho nevsimal. M4, alebo nema Maty domorodcovi verit?
Vedie, alebo nevedie ona cesta k pristavu?
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Uloha na zamyslenie

Zlocinec je odsideny na trest smrti. Smie vyslovit jeden vyrok. Ak
bude pravdivy, tak ho kat utopi. Ak bude nepravdivy, tak ho kat
obesi. Aky vyrok by mal povedat, aby ho kat nemohol popravit?
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Brozirku s rieseniami Vam zasleme na vas e-mail v priebehu tyzdna.
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