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Séria tloh 4B: Spojité a nespojité funkcie

Uloha 1. Néjdite interval obsahujtci bod b (I D {b}) taky, #e funkéné hodnoty bodov v fiom sa ligia od
hodnoty ¢(b) maximélne o zadané .

c) gla)=+va+T7,b=-3cec=1 d) gla)=va+T,b=2¢e=13

Uloha 2. N4jdite interval obsahujici bod zo (I D {xg}) , Ze funkéné hodnoty bodov v fiom sa ligia od
hodnoty h(zp) maximalne o fixné kladné ¢islo e.

a) h(z) =22 29=2 b) h(x)=e€", 20="5

Uloha 3. Néjdite interval obsahujici fixny bod a z defini¢ného oboru (I D {a}) taky, Ze funkéné hodnoty
bodov v nom sa lisia od hodnoty ¢(a) maximalne o fixné kladné ¢islo e.

a) o) =2° b) ¢(x) =+x+10

Uloha 4. Hovorime (len v tejto tilohe), ze funkcia f je v bode a rozjarend sprava, ak pre kazdé e > 0
existuje také § > 0 a x € (a,a+9), ze plati f(a) —e < f(z) < f(a) +e.

a) Najdite takd funkciu f a ¢islo a, ze funkcia f je rozjarend sprava v bode a.
b) N&jdite takd funkciu f a ¢islo a, ze funkcia f nie je rozjarend sprava v bode a.

c) Najdite taka funkciu f a ¢islo a, ze funkcia f je rozjarena sprava v bode a, ale nie je v bode a spojité
sprava.

d) Ukazte, ze ak existuje také b > a, ze f(b) > f(a), potom je funkcia f v bode a rozjarena sprava.

Uloha 5. Nech f je definovana na celej mnozine R.

a) Hovorime, Ze f je jednopojitd v bode xg, akk pre kazdé e > 0 existuje § = 1 také, ze pre kazdé x € R
také, ze |z — xo| < 9, plati |f(x) — f(zo)| < e. Néjdite priklad funkcie, ktord je jednopojita v kazdom
bode mnoziny R.

b) Hovorime, Ze f je rovnopojitd v bode xg, akk pre kazdé ¢ > 0 existuje & = ¢ také, ze pre kazdé = € R
také, ze |x — xo| < 0, plati |f(x) — f(zo)| < e. N4jdite priklad funkcie, ktord je rovnopojitd na R, ale
nie je nikde jednopojité (alebo zdovodnite, ze taka funkcia neexistuje).

Uloha 6. Nech f je definovans na celej mnozine R.

a) Hovorime, ze f je menejpojitd v bode g, akk pre kazdé ¢ > 0 existuje 0 < § < ¢ také, ze pre kazdé
x € R také, ze |z — xo| < 6, plati |f(x) — f(zo)| < e. N4ajdite priklad funkcie, ktord je menejpojitd
v kazdom bode mnoziny R, ale nie je nikde rovnopojité (alebo zdévodnite, ze taka funkcia neexistuje).

b) Je kazda menejpojitd funkcia spojitd? Je kazda spojitéd funkcia menejpojitd? Zdovodnite!
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Uloha 7. Rozhodnite o spojitosti nasledujticich funkeif na svojom defini¢nom obore a svoje tvrdenie odévod-
nite.

a)  flz)=x-2 b) 9(2) = rore-a
) hx)=(z—1)2+2 ) p(z) = 2=
e) () =sgnzx ) x( ):{? zig\(@

Odporiéané tlohy na precvicenie: 1lc,2b,3b,5, 7hb, f




