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Séria uloh 5B: Vypocet derivacie

Uloha 1. Na grafe funkcie y = f(x) na obrazku vyznacte body A, B,C, D, E a F, aby
a

(
(b

bod A bol bodom na krivke, kde je derivacia funkcie zaporna;

bod B bol bodom na krivke, kde je hodnota funkcie zaporna;

)
)

(¢) bod C bol bodom na krivke, kde je derivacia najvicsia;

(d) bod D bol bodom na krivke, kde je derivacia funkcie nulové;
)

(e) body E a F st rozne body na krivke, v ktorych je derivicia rovnaka.

Obr. 1: Graf funkcie f

Uloha 2. Na obrazku je znazorneny graf funkcie f. Prirad'te hodnotdm derivécie z tabulky body a,b, ¢, d, e
na osi og.

Obr. 2: Graf funkcie f

Uloha 3. Predpokladajme, e f je funkcia taka, ze f(100) = 35 a f/(100) = 3. Odhadnite hodnotu f(102).

Uloha 4. (a) Ak f je parna funkcia a f/(10) = 6, aki hodnotu mé f'(—10)?
(b) Ak f je parna a f'(0) existuje, akii hodnotu mé f’(0)?
(c) Ak g je neparna funkcia s ¢’(4) = 5, aki hodnotu mé ¢'(—4)?

Uloha 5. Vypotitajte prvii derivaciu nasledujicich funkeif v bode z.

a) &)=a23+1, 20=1 b) &(x) =cos(3+5z), z9=0
c) &(x) =log? 10z + (z + 62 + 3sinz)3, 29 =7

1



UMV/FRPa/19 Tento materidl vznikol za podpory grantu VVGS-2019-1389

Uloha 6. Najdite derivacie nasledujtcich funkcii a vysledok zjednoduste.

a) z(a)=a+a” b)  2(b) = 7o' 4+ 5673 — Vo= 5V + b5 —cosh ©) z(c) = 5 — 55
d) z(d)=tgd—d e) z(e) = (2e+3)(3e? + 2 VeT) ) 2(f)=fInf

g) z(g) = efarctg g h) z(h) =5"loghsinh i) 2(i) =1

J) Z(]) - j2j_:.;-i_1 k) Z(k:) = ﬁ — kzgiﬁl 1) Z(l) _ hlIJ
moxm)=En W) s = SR o) 2(0) =z +5H
p) 2(p) = IRV ) )= g Java Do) =

s)  z(s)=(s2—55+6)2 t) z(t)=cos’t u) z(u) = ewsv

v) z(v)=vv?—-6v+2 w) z(w)=3Insin2w x) z(x) = arccotg e>*

a) t(a)=vI—al b)  w(b) = In &7 ¢) Ple) =32+ VBhe—ci+ 5
Q) B(d) = B +5)logy (3d) ) w(e)=3VEe—10 1) u(f) = Yo

g) ¥lg) = arctg £ h) (h) = YRR ) i) = e

)G =M+ k) k) =k ) w) =k

m)  p(m) = <" n)  ¢(n) =Inl 0) (o) = Hmeteme

p) Y(p)=si’ptcos’p  q) (g =arsinLl 1) () = LB +cotg

s)  W(s) = % t) () =1n? (3t +2) u)  P(u) =1n®(Bbu+2) VuZ+1
v) )= Vsin2o+ L w) d(w)= VUV —1 x) (z) =,/

Uloha 8. Rozhodnite o pravdivosti nasledujuicich vyrokov
a) Ak f'(z) = ¢'(z), tak f(z) = g(x).
b) Ak f(zo) = g(z0), tak f'(x0) = ¢'(x0).

¢) Existujt funkeie f, g také, 7o (19) = 1@,

d) Ak (a,b) je ohraniceny interval, funkcia f je diferencovatelnd a ohrani¢end na (a, b), tak f’ je ohranien4
na (a,b).

Uloha 9. Prive jedna z uvedenych moZnosti je nesprdvna. Rozhodnite, ktord to je a uved'te priklady
na zvysné 3 moznosti. V kazdom pripade su funkcie definované na R.

a) Funkcie f a g nie st diferencovatelné v 0, ale fg je diferencovatelnd v 0.
b) Funkcie g a fg su diferencovatelné v 0, ale f nie je diferencovatelnd v 0.

c¢) Funkcie g a f + g st diferencovatelné v 0, ale f nie je diferencovatelnd v 0.
d) Funkcia f je diferencovatelnd v 0 a nikde inde.

Uloha 10. Funkcia f(z) = €” méa vlastnosti f'(x) = f(z) a f(0) = 1. Zdévodnite, ze f je jedind funkcia
s tymito vlastnostami.
Hint: Predpokladajte, Ze existuje ind takd funkcia g s vliastnostami ¢’(x) = g(x) a g(0) = 1. Zoberte funkciu

h(z) = % a najdite jej derivaciu. Napokon pouzite fakt, Ze funkcia s nulovou derivaciou vSade musi byt
konstantna.
Odporiaéané tlohy na precvicenie: 1,2,5,7




