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Séria tloh 13A: Urcity integral, plosny obsah, objem

Uloha 1. Najdite obsah casti roviny ohrani¢enej danymi krivkami.
a) y=2’—x—-6, y=—a’+2+6 b) y=222+22—-24, y=—a>—x+12
c) y=az,y=0 =3 d) y=2% y=a

Uloha 2. Néjdite obsah casti roviny ohranicenej danymi krivkami.

a) y=2% y=2"7% 3lox+8y—94=0 b) y=-3+8x—22% y=06—4z + 22
c) y=6-—z, y=a2 y=2>4+22+2 d) y=2% y=—-2? 4o +y—4=0
e) y=22-2 y=|7] f) y=2—-2, 2=-2 2=2,0sx
g) VY =2z+1, y=x—1 h) y=2% y=2,2=0

i) y=e ¥sinz, y=0, x=0, x =7 j) y=x+sin’z, x=0, =7, y=2x
k) y=a22—2-6, y=—a2+5z+14 ) Zy2=1

m) y=2% y? =2 n) y=-22 y’=2x

o) y=122-2 y=|z| p) y=23—2, 2=-2 =2 052
qQ yY=2r+1, y=x-1 r) y=2" y=2 =0

s) y=e Tsinz, y=0, x=0, z=m t) y=x+sin’z, =0, z=m, y==u
u zy=4, z+y=>5 v) y=23 y=4dz

w) y=e€e", y=e* x=1In2 X) yz%f,yzQ\/E

y) y=22—2—-6, y=—2+5z+14 z) y=Inz, y=In’z

Uloha 3. N4jdite obsah ¢asti roviny ohrani¢enej krivkou y = 22 — 6z + 8 a jej doty¢nicami v bodoch
T =[1,3],T> = [4,0].

Uloha 4. N3jdite obsah ¢asti roviny ohrani¢enej kruznicou 2 + y? = 8 a parabolou y? = 2z.

Uloha 5. Vypocitajte obsah ¢asti roviny ohrani¢enej krivkou y = 22 — 322 4 32 — 1 a priamkami y = = — 1,
Yy =2x — 2.

Uloha 6. N4jdite obsah ¢asti roviny ohranic¢enej parabolou y? = xz, hyperbolou zy = 8 a polpriamkou
rz=28, y<1.

Uloha 7. N4ijdite objem rotacného telesa, ktoré vznikne otdCanim tutvaru ohrani¢eného danymi krivkami
okolo osi 0.

a) y=2>—-2—6, y=—-2>+x+6 b) y=22%+2x—-24, y=—2% -2 +12
) y=z,y=0 =3 d) y=2% y=x
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Uloha 8. Nijdite objem rotacného telesa, ktoré vznikne otdCanim tutvaru ohrani¢eného danymi krivkami
okolo osi 0.

a) y=3—-2% y=1+|z| b) y=a22+2, y=222+1

c) y=224+2, x=-2 =2 d) y=1-2% y=2a?

e) y=cosx+1l, z=—-mm =7 f) y:ﬁ,x:—l,le
g) y=224+2,y=0v=-2, =2 h) y:%,y:O,le,x:2
. 2x .

y=a>—4r+7, y=1+4x — 22

—
~—
—

~—

y==", y=sinzx

Uloha 9. Néjdite objem rota¢ného telesa, ktoré vznikne otac¢anim trojuholnika s vrcholmi 77 = [1,2], Ty =
[4,3],T5 = [2, 8] okolo osi 0.

Uloha 10. Vypoéitajte objem kuzela s polomerom zakladne 2 a vyskou 3.

Uloha 11. Vypocitajte objem zrezaného kuzela s polomermi zdkladni 4 a 2 a vyskou 3.

Uloha 12. Najdite objem rotacného telesa, ktoré vznikne otdcanim utvaru ohraniceného krivkami
y=3+sin2rz, y >3, z € (0,5) a y = 3 okolo osi 0,.




