Séria uloh ¢. 2
1. Urcte horné a dolné Darbouxove stcty prislichajice funkcii f a deleniam D, ak

a) flx)=2r+1a D= {1,2,2 3};

b) (l‘)—smﬁaD {0,5, 5,5, 5, 5.7k
¢) fle)=xaD,={0,%,2,... 1}, kde n € N;
d) f(z)=1aD,={1,V3,V9,V27,...,3}, kde n € N.

2. Nech f: {(a,b) — R je ohrani¢ena funkcia. Dokazte, ze

(VD € Z{a,b)) S(—f,D)—s(f,D)=0.

3. Nech f(x) =27". Néjdite delenie D intervalu (2,5), aby S(f, D) — s(f, D) < 1.

1, ze€(l1,2),
2, x=2.

4. Nech g(z) = {
a) Dokazte, ze s(g, D) = 1 pre kazdé delenie D intervalu (1, 2).
b) Skonstruujte delenie D', pre ktoré S(g, D’) < 1+ %0.

c¢) K Tubovolnému ¢ > 0 néjdite delenie D", aby S(g, D") < 1+e.

r, x€Q,

5. Nech h(x) = {O -
, inde.

a) Uréte s(h, D) a S(h, D) pre kazdé delenie D intervalu (0, b).

b) Je funkcia h Riemannovsky integrovatelnd na intervale (0,b)?

6. Nech postupnost deleni D,, vznikne delenim ¢iastoénych intervalov intervalu (0, 2) n-krét
na polovicu. Pomocou tejto postupnosti zistite, ¢i funkcia h(x) = 3—+/z je Z-integrovatelna
na intervale (0, 2).

7. Nech (D,);° € Z{a,b) a (d,);° je postupnost zodpovedajiceho poctu deliacich bodov
taka, ze lim d,, = +o00. Je postupnost (D,,);° normélna?

n—oo

1
8. S chybou mensou ako 0,1 odhadnite hodnotu integralu (%) / ™ da.
0

9. Ohranicte hodnotu integralov:

a)(%)/25_xd' b)(%)/lgmdx;

— 2

dzx.
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10*. Nech f € #Z(a,b) a g je funkcia definovana na (a,b) taka, ze g(z) = f(x) vSade okrem
kone¢ného poctu bodov v (a,b). Dokézte, ze g € #{a,b).

* — tloha, za spréavne vyrieSenie ktorej ziska prvy riesitel 1 bonusovy bod k priebeznému
hodnoteniu



11. Dokézte nerovnosti:
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