Séria uloh €. 3

1. Dokazte, ze s(2?,D,) < 3 < S(2? D,), kde D, je postupnost ekvidistanénych delent
intervalu (0, 1).

2. Vypocitajte (%) fab z*dx, 0 < a < b, « € R\ {—1}, ako limitu integralnych stac¢tov, kde
body delenia volte tak, aby tvorili geometricki postupnost.

3. Dokézte nerovnosti
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hint: uvazujte ”zlogaritmovani” verziu nerovnosti.

a) 1998 < 1+

4. Najdite celé cislo, ktoré je najblizsie k ¢islu
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5. Urcte s(f, D), S(f,D) a .(f, D, =), ak

a) f(f’?):3—§

b) f(z) =Inxz — 1, D je Iubovolné delenie intervalu (1,4) na 6 ¢asti a = su lavé koncové
body ciastkovych intervalov delenia D;

,D=1{2,5778,11,12} a = = {2,6,12,9,12};
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c¢) f(x) = 22, D je fubovolné delenie intervalu (a, b) a = pozostava z bodov

f- — \/5512 + ;i + :131271
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kde (x;_1,x;) je Ciastkovy interval delenia D;

d) f(z) =sinz, D, je postupnost ekvidistanénych deleni intervalu (0, 37) a =, st pravé
koncové body ¢iastkovych intervalov delenia D,,;

e) f(z) =sinx, D, je postupnost ekvidistan¢nych delen{ intervalu (0, 27) a =, st stredy

2
¢iastkovych intervalov delenia D,,.

6.%* Dokazte, ze
(Va € R,a? < 1) (9?)/ In(1 — 2acosz + a*)dz = 0.
0

hint: na vypocet pouzite dolné Darbouxove stéty pre ekvidistanént postupnost deleni.

7.* Dokazte, ze
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8. Nech f € #(0,1) a pre kazdé n € N polozme
I~ (k
k=1
Dokazte, ze postupnost (a,)° konverguje k ¢islu (Z) fol f(z)dz.

9.* Nech f € €(a,b) je nezdporna funkcia. Dokazte, Ze (%) f; f(z) dx = 0 prave vtedy, ked
f(z) = 0 pre kazdé z € (a,b).

* — {lohy, za spravne vyrieSenie ktorych ziska prvy riesitel 1 bonusovy bod k priebeznému
hodnoteniu (za kazdu z nich)



