Séria aloh ¢. 7
1. Vypocitajte plosny obsah rovinného ttvaru ohrani¢eného krivkami:

a)y:g—Zay:2—%x

b)y=f(z) =2—42>+ 423 — 2%, y =0, 2 = 11 a ¥ = 79, kde x; a x5 st body lokalneho
maxima funkcie f;

c)y=|logz|,y=0,2 =1 az=10;

d) y = arctg\/z, y + 22 =0ax = 1;

e) y* = 2%(a® — 2?);

fly=EQz—-1),y=0,z=-1lazx=1;

2, j&j doty¢nicou v bode [2, —5] a osou o,,.

gly=3—-2r—z
2. Vypocitajte objemy telies urcenych rotaciou rovinnych oblasti ohranic¢enych danymi kriv-
kami okolo osi o,:

b) krivkami y = sinz, y = cosz a osou o, v intervale (0, 7);

a) parabolou y = 2% a priamkou y = 4;
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c) krivkami y = 2% a x = y?;

d) kruznicou 2? + y? = 1 a parabolou y* = 3x.

3. Vypoéitajte dizky zadangch rovinnych kriviek:
a) y =In(sinz), z € (§,%);
b) y = coshz, z € (0,1);
c) x =cost, y=t+sint, t € (0,7);

d)y= (JU\/:L’2 1 —In(z + Va2 — 1)), x € (1,2);
y:e +1 '
e) e ex_l,xe(a,Z)),

f) + = 8sint 4 6cost, y = 6sint — 8cost, t € (0, 7).

OO

vyhovuje nerovnostiam m(a + b) < L < m1/2(a® + b?).

4.* Dokazte, 7e dlzka L elipsy

5. Vypocitajte obsahy povrchov rota¢nych ploch, ktoré vznikni rotaciou krivky okolo osi 0,:
a) y=2cosh 3, x € (0,2);
b) x = acos®t, y = asin®t, t € (0,7), a > 0;
c) x =t—sint,y=1—cost, t € (0,27);
d) x =y?, y = 2>



6. Nech f : (a,b) — R je nezdporna spojite diferencovatelna funkcia, pricom a > 0, f(a) <
f(b) a pre kazdé x € (a,b) je f'(x) # 0. Dokézte, ze

@) [ 1oV TP = @ / :()) o1+ [F@)] d.

Akt geometricki interpretdciu mé tato rovnost?

7. Dokazte, ze obsah oblasti ohrani¢enej krivkou y = 272

x = *£1 je nekonecny.

, suradnicovymi osami a priamkami

8.* Uréte objem rotacného telesa rotujiceho okolo osi 0., ktoré je ohranicené krivkou iy = e™*

a 0SaIml Oy a Oy.



