Pisomné overenie vedomosti - ZS 2022/2023

Meno a priezvisko: Datum: 4.11.2022
Skratka predmetu: MAN3c Maximalny pocet bodov: 40b
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(1) Zavedenim novych premennych v = z? + 32, v= -4 =, w = In(z) — (z + y) najdite rieSenie rovnice
x
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s podmienkou z(z,z) = e®. [10Db]

(2) Majme krivku dant implicitne rovnicou 4(2* + y?) = (2% + y* + 2x). Ukézte, Ze je ohranicena (celd lezi v
nejakom kruhu), nakreslite ju a najdite jej doty¢nice v bodoch [—4,0] a [0, 2]. [8b]

(3) Néjdite integracny faktor a riesenie Cauchyho tlohy

{(J?Qy — ysin®(y)) dz + zysin(2y) dy = 0,
[8D]

(4) (i) Nech h je harmonicka funkcia na Q C R? kde € je otvorena. Najdite vietky funkcie f tak, aby f(h)
bola tiez harmonicka na §2.

(ii) Né&jdite vSetky funkcie g tak, aby div (g(r) :) =0, 7= (x,y) na Q\ {(0,0)}.

(iii) Spocitajte rot(a arctan(r)), kde a € R® a r = /22 + y2 + 22.
[9b]

(5) Majme X = C(R). Ukézte,ze f,(x) = 2" nekonverguje rovnomerne na [0, 1] ale konverguje tam v integrélnej

norme (|| Al = / | - |d$> Co z toho vyplyva? [5b]
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Uloha (1) [10D] (2) [8b] (3) [8b] (4) [9b] (5) [5b] 3 = 40b

Ziskané body =

Svoje tvrdenia je nutné zdoévodnit!



