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Séria tiloh 1: Axiomatika realnych cisel

Ano, len sa cudujte: nic sa tak velmi nepdci ucitelovi, ako ked sa jeho Ziaci cuduji. Cudovanie je zdklad,
na ktorom mozno budovat celé pyramidy vedomosti.

Uloha 1. Pre kazdé a,b, ¢, d € R odvod'te rovnosti:
a) (a+b)+(c+d)=(a+c)+ (b+d)
b) ((a+b)+c)+d=a+ (b+ (c+d))

Uloha 2. Nech P = {%, O}, kde & a { st dva rozne prvky. V P definujme o+ & = &, & + & = O,
O+ &= a O+ O =& Overte, ¢ platia vsetky axiémy séitania na mnozine P.

Uloha 3. Urobte to isté ako v predchddzajtcej tlohe pre tri rozne prvky O, A, 0, ak platia vzfahy O+ =
A+O0=04+A=0,04+A0=A+0=04+40=~Aa0O+0=0+0=A+A=0.

Uloha 4. Na mnozine P z Ulohy 2 dopliime poctové tikony nasledujico: - d =& - O = - =& a
& - O = <. Overte, ¢i platia vSetky axiémy ndsobenia na mnozine P. Co hra tlohu éisla 17

Uloha 5. Dokéazte, ze
vy

a’) (vaaﬁ?erRaﬁ#O) ’y%:%fy:?

b) aka#OaB#O,tak%#O;

¢) (Va, 8,7,0 €R,B#0,0 #0) %%:%

d) ak % = %, tak ad = B~. Doplite predpoklady, aby tento vyrok bol pravdivy a dokazte ho.
)
e) akggz,tak atp gi,
B~ 6 I5; 0

f) (Va,b,c,d€R) (a<bAc<d = ad+ bc < ac+ bd);

g) Nech a # . Potom a < £ < 8 alebo 3 < £ < a prave vtedy, ked (a — &)(£ — 3) > 0.
h) (Va,b,ceR) (a+c=b+c = a=0);

i) 0<1

Uloha 6. Uvazujme nasledujiice axiomy:
(W1) Pre kazdé w nastdva prave jedna z moznosti: w > 0 alebo w = 0 alebo w < 0.
(W3) Sucet a siucin dvoch kladnych ¢isel je kladné ¢islo.

Ktory z prvkov Ulohy 2 a Ulohy 4 moZeme oznaéit za kladny tak, aby platili axiomy (W) a (W3)?

Uloha 7. Dokazte nasledujice tvrdenia
a) (Vx e R)(Fce {-1,1}) |z| =cz

b) (Vz € R)(Ve € {—1,1}) cz < |z|

c) Va,b,c e R) la+b+c| <|a|+ b+ ||




