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Séria tloh 3: Supremum, infimum mnoziny

Ked neméam ¢o robit, pracujem. B
K. Capek

1. VySetrite ohranic¢enost nasledujicich mnozin:
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2. Ukéazte, ze ziadne z ¢isel 1 a 2 nie je supremom mnoziny
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3. Dokazte, ze:
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4. Nech M C R je neprazdna ohraniCend mnozina. Dokazte, ze inf M < sup M.

5. Ak M C R a A mé supremum, tak A je nepriazdna a zhora ohrani¢ené. Plati takéto tvrdenie?

6. Najdite maximum, minimum, supremum, infimum (ak existuji) nasledujticich mnozin:
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7. Nech A, B C R st neprazdne mnoziny a B je ohrani¢end mnozina. Ak A C B, tak inf B < inf A a
sup B > sup A. Dokézte!

8. Nech A, B C R st neprazdne mnoziny také, ze (Va € A)(Vb € B) a < b. Interpretujte nasledujice tvrdenie:
(Ve >0)(FJac A)(BeB)b—a<e.
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9.* Nech A, B C R st neprazdne mnoziny, C = AUB a D = AN B.
e Nijdite (a dokézte) vztah medzi sup A, sup B a sup C.

e N4jdite (a dokézte) vztah medzi sup A, sup B a sup D.

10. Nech () # A, B C R. Moze sa sup A =sup B a inf A =inf B, ak AN B = (7

11. Nech M C R je neprdzdna mnoZina a Mu,s = {y = |z|;2 € M}. Najdite vztah medzi supremami a
infimami tychto mnozin!

12.* Pre Tubovolnt mnozinu A C R oznaéme
A'={zeR; VacA) z>a}, A'={zecR; VacA) z<a}.
e Dokézte, 7e ak A C B C R, tak BT C AT a B} C A
e Co viete povedat o poéte prvkov mnoziny AN AT, A ¢o mnozina AN AY?
e V akom vztahu st mnoziny A a (AT)+?

13. Dokazte, ze zjednotenie kone¢ného poctu ohrani¢enych mnozin je ohrani¢end mnozina. Plati toto tvrdenie
pre nekone¢ny pocet ohrani¢enych mnozin?

14.* Nech A, B C R st neprazdne mnoziny a polozme
(A, B) :=inf{la —b|; a € A, b € B}.

a) Pre A=Nand B =R\ N vypocitajte (A4, B).

b) Ak A, B st koneéné mnoziny, akt interpretaciu mé ¢islo 6(A, B)?

¢) Nech B = (0,1). Ako rozumiet tvrdeniu §({x}, B) = 0 v stvislosti s bodom z?
d) Nech B = (0,1). Ako rozumiet tvrdeniu §({z}, B) = 0 v stvislosti s bodom z?

* — 1loha, za spravne vyrieSenie ktorej ziska prvy riesitel 1 bonusovy bod k priebeznému hodnoteniu
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