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Séria úloh 4: Postupnosti reálnych č́ısel

Najisteǰsie miesto, kde nájdete pomocnú ruku, je na konci vášho ramena.
M. Twain

1. Nájdite explicitný tvar postupnosti danej rekurentne.

a) a1 = 1, an+1 =
√

2a2
n + 1, n ∈ N

b) a1 = 1
2 , an+1 = (n+ 1)2

n(n+ 2) an, n ∈ N

c) b1 = 2, bm+1 = 3bm, m ∈ N

d) b1 = −1, bm+1 = (m+ 1)bm, m ∈ N

2. Vyjadrite rekurentným vzt’ahom danú postupnost’.

a) ck = k

k + 1, k ∈ N b) ck = −1 + (−1)k, k ∈ N

c) dm =
√

7m, m ∈ N d) dn = n2 − 1, n ∈ N

3. Vyšetrite ohraničenost’ a monotónnost’ daných postupnost́ı a nájdite ich supremum, infimum, maximum
a minimum.

a) bm =
√
m2 + 1
m+ 1 , m ∈ N b) bm = (−1)m+1 2m+ 3

m+ 7 , m ∈ N

c) ck = 1 + 2 + . . .+ k

k2 , k ∈ N d) ck = 2
√

k, k ∈ N

e) dn = 2− 1
2n−1 , n ∈ N f) dn = 1

2(1− cosnπ), n ∈ N

g) an = n2 − 1
10n , n ∈ N h) an =

√
n+
√
n−
√
n, n ∈ N

i) si = (−1)i
(

1− 1
i

)
, i ∈ N j) si = cos

(
i+ 1

i

)
, i ∈ N

k) ek = k2 + 24
k + 1 , k ∈ N l) ek = 4− k2

k2 , k ∈ N

m) f` = `!
``

, ` ∈ N n) f` = sin π`4 , ` ∈ N

* Ďaľsie pŕıklady môžu záujemcovia nájst’ napŕıklad v odporučenej literatúre
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