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Séria dloh 5: Limita postupnosti

Lepsie je spytat sa ako nevediet. .
M. J. Saltykov - Sc¢edrin

1. Traja studenti Anka, Baska a Cyril sformulovali ,,svoju® definiciu limity postupnosti nasledovne:

a) Anka-lima, = a < (Ve € R)(3np € R)(Vn € N,n > ng) |a, —a| < ¢;
b) Batka-limb, = b < (Ve > 0)(JIng € R)(¥n € N) [by — b| < &;
c) Cyril-lime, = ¢ < (Ve > 0)(Vno € N)(Vn € N;n > ng) |, — ¢| <e.

n—oo

Ktoré postupnosti maja limitu pri takychto definiciach?

2. Najdite vsetky postupnosti (x,)$°, ktoré vyhovuji podmienke:
a) (Je > 0)(Vno € R)(Yn € Nyn > ng) |z,| < €;
b) (Ve > 0)(Vng € R)(Vn € N;n > ng) |z,| < ¢;
¢) (Je > 0)(Inp € N)(Vn € N;n > ng) |z,| < e.

3. Dokézte z definicie limity postupnosti, ze plati:
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4. Vyslovte hypotézu o limite postupnosti
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Svoju hypotézu dokazte pomocou definicie limity postupnosti a urcte, ktoré Cleny postupnosti (b,,)3° si
od limity vzdialené o menej ako 0,017.

5. Dokézte z definicie limity postupnosti, Ze plati:
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6. Vypocitajte (ak existuji) nasledujice limity postupnosti:
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7. Najdite vsetky ¢isla a, b € R tak, aby platilo:
I " b) =0; b) lim [ b| =0
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