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Séria tloh 6 a 1/2: Limita postupnosti — dodatocné ilohy

1. Vypocitajte (ak existuje) limitu:
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2. Pre ktoré z € R existujui limity postupnosti a,, = sinnz a b, = cosnx, n € N?

3. Vyberte konvergentnti postupnost z divergentnej postupnosti a,, = (—1)" (l — i), n € N.
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4. Zistite, ktoré z nasledujucich divergentnych postupnosti maji nevlastna limitu:
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c) by, = n d) b, = n? cos® n;
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"4 TEORETICKE ULOHY

(T1) Ktoré z nasledujtcich tvrdeni si ekvivalentné s tym, ze ILm ap € R?
n—oo

(a) (Vp e N)(Fe > 0)(3no)(Yn € N) (n>ng = |anyp —an| <e)

(b) (3no)(Ve > 0)(Vn,p e N) (n >ng = |antp — an| <¢)

(c) (Ve >0)(3ng)(Vn e N)(Vp € {1,2,3,4}) (n > nog = |antp — an| <)

(d) (Ve > 0)(3no)(Vn e N)(Vp e N\ {1,2,3,4}) (n >ng = |antp — an| < &)
(e) (Ve >0)(3no)(Vn,p e N) (n>ng = |ant2p —an| <¢)

(f) (Ve>0)(FnpeN)(VneN) (n>nyg = |an — an,| <€)

(T3) Je mozné vybrat z postupnosti (a, )7° nekoneéne vela ¢lenov postupnosti tak, aby kazdy ¢len postupnosti
(an)$° bol ¢lenom nanajvys jednej podpostupnosti?
(T3) Majme danti postupnost (a,){° a skonstruujme z nej novit postupnost (b,,)$° pomocou jednej z nasle-

dujtcich tprav:

(i) vyhodime z (a,)$° konecne vela ¢lenov;

(i

priddme do (a,)$° konecne vela ¢lenov;

(iii
v ¥ v
nekonecne vela ¢lenov;

kazdy parny clen;

(v) vyhodime z (a,){°

(an)
(an)
vyhodime z (a,)$° nekonec¢ne vela ¢lenov;
(an)
(an)
(an)$° ¢islo 0 medzi kazdé dva Cleny;

(vi) priddme do (ay)$°

)
)
)
(iv) priddme do (a,)$°
)
)
(vii) poprehadzujeme konec¢ne vela ¢lenov.

Rozhodnite, ktora z tychto operacii bude mat vplyv na konvergenciu postupnosti (b,)° v zavislosti na

konvergencii postupnosti (ay)3°.

(T4) Rozhodnite o platnosti nasledujtcich vyrokov:
® Mpen(n, +o0) =0
e Kazd4a aritmetickd postupnost je divergentnd.

e Ak lim a4, = a, tak lim asg, = a.
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